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— AR biografie
- —

SBDENa Pitagora nu s-a pastrat nimic scris. Pe baza unor traditii se
presupune ca s-a nascut in insula Samos cu circa 580 ani i.e.n.
Agnvatat cu Tales din Milet, apoi fugind de tirania lui Polycrate s-
aestabilit la Crotona in sudul Italiei, unde infiinteaza o scoala
lilozofico-religioasa: “Scoala Pitagoreica”.

SEC -'ésétorit si a avut 3 urmasi, doi baieti, Arimneste si Telauges
_J’J‘ ' fata, Damo. Telauges ajunsese mai tarziu dascalul lui
E pedocle.

upa versiunea lui Dicearc citat de Porfir, maestrul ar fi murit

’(C|rca 500 i.e.n.) in Metapont si locuitorii acestui oras i-au aratat
—Iw Cicero casa, jiltul si mormantul acestuia.
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Croton
Italy

Croton on the southern coast of Italy.
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S8 Dliparconceptia pitagoreicilor numerele reprezentau esenta
piptror lucrurilor. Tntregul Univers constituie o armonie de
ilimere, atribuindu-se acestora proprietati mistice.
Niimarull nul reprezinta ca pentru noi, cei de azi, un simbol
absthact, care permite evaluarea unei multimi sau marimi,
plinnumarare, masurare, cantarire, ci o realitate concreta.

S Pitagoreicii atribuiau numerelor o existenta de sine

e Statatoare. Numerele sunt lucrurile insele, sau, ceea ce e

=

“totuna, lucrurile sunt compuse din numere “MUNDUM

s _—

= — REGUNT NUMERI” ( numarul guverneazi lumea).
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GEOMETRIC SEOUERCE

Bitagoreiciit reprezentadl numerele. sub. forma unor puncte
aramjate 1n diferite” moduri,” obtinand astfel unele figuri
geometrice. In acest mod apare notiunea de numere figurative,
fealizand pentru prima oara o legatura intre aritmetica si
geometrie. Fiecare punct simbolizeazd o unitate, un atom
m terial, este inconjurat de un camp gol si nu admite nicio
ftactiune. Figurile geometrice se nasc, se compun si se

escompun numai cu ajutorul numerelor intregi.
) -j-—Dupa modul in care sunt asezate, numerele pot fi: Liniare, Plane

=

sau Solide, obtinand astfel geometria pe o dreapta, geometria
~  plana sau geometria in spatiu.

¢ Cele mai simple numere liniare, plane sau solide sunt numerele
2,3,4. Numarul 2 determina pozitia unei drepte. Numarul 3
determina cea mai simpla figura plana, triunghiul, iar 4 determina
cel mai simplu corp in spatiu, tetraderul.
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’-ﬁhscompunerea numerelor se putea face
si cu ajutorul echerelor. Presupunem un,
sir de echere care se imbin& unul in altul.
Daca primul echer contine un punct, al
doilea c sjlea, 5, ..., se constata ca
suma primelor 7 numere |mpare formeaza
un patrat de latura n ( fig. 1). Se obtin

astfel numerele patratice:

1= 12, 1+3= 22, 14+3+45= 32, 1+3+5+7=
42,..., iar suma primelor n numere impare
va fi :

S.=14+3+5+7+...4+ (2 n-1)=n?




Echerele” care’ contin numerele pare
formeaza dreptunghiuri. -
Phamulidreptunghi contine doua puncte; ==
al dojlea 6, al treilea 12,...

2=1e - pL -

= =3'.47

SSERN obtink  astfel numerele
rEptunghiulare.
ERSERConstata direct din figura 2 ca suma
e primelor 7 numere pare, formeaza un

——

= —dreptunghi de dimensiuni nsi n+1.

- S,= 2+4+4+6+...+ 2n= n(n+1).
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Daca dreptunghiurile din figura 2 se impartin doua
partiregale printr-o diagonal, se obtingatimerele™™"
= triunghiulare.
SEChereleworicontinenumere;in tregi consecutive.
iierele triunghiulare se mai pot aseza si sub forma
< din figura 3:
ole2, 14+2= e2e3, 1+2+3= e3e4, 1+2+3+4=
o e4e5,...,
— s Tar suma primelor 7 numere intregi va fi :
= e S =1+2+3+...+n= n(n+1).
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Daca vo seza doua
- numere tl:::lﬁg%ﬁllare unul
'mJ aaitul, asa ca in figura 4
@merele. situate in ultima
ifNie_Sa se suprapund), se
S1SRANd Llrrle
jjatratice.

— “Daca vom reuni in acelasi mod, trei numere triunghiulare

(flg. 5):se obtin numerele pentagonale.
S,=1, S,=1+4=5, S;=1+4+7=12, S,=1+4+7+10=22
Aceste numere formeaza o progresie aritmetica cu ratia 3 si
primul termen egal cu 1:
1, 1+3el, 14+3e2, 1+3e3,..., 1+3(n-1),
Iar suma primelor 7 Numere pentagonale va fi:
S =n+3e¢[1+2+4+3+...4+(n-1)]=n+ n(n-1)= n(3n-1)




Fn medanalog se obtin numerele hexagongj,g J—

. S5,=1+5=6, S;=1+5+9=15, S-1-F'5+9+13 28.

3 numere formeaza o progresie aritmetica cu ratia
#primul termen egal cu 1 (fig. € R
1441, 1+4e2, 1+4e3,..., 1+4(n-1).
iIma prlmelor n Numere hexagonale va fi:
F54+9+13+...4+(4n-3)= n(2n-1).

erallzand se obtine formula care ne da numere
[ 1|gonale cu p laturi. Fiecarui poligon ii corespunde
—_ _Eastfel un;sir de numere prin insumarea unei progresii
= aritmetice cu primul termen egal cu unitatea si ratia
- egala cu numarul laturilor, mai putin doua:

N = L[‘_
(=

)
_.u_

JQJ

1, 14+1e(p-2), 1+2¢(p-2),...,, 1+(n-1)(p-2);
S =1+(p-1)+...+(np-2n-p+3)=
= [n(p-2)-(p-4)]
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ic eIuI de mai sus se pot vedea: suma prlmllo_r_g___
armeni, termenul general(de ordintl™3), precum si
summal primelor 7 numere triunghiulare, patratice,
Jentagoenale, .....decagonale;...,. p-gonale. Pentru a
Gbtine  numerele patratice, pitagoreicii’ mai foloseau

metoda denumita stadion. Pentru a gasi, de

pIu, pe 62 , se scriu numerele de la 1 la 6 si

iliapoi iide la 6 la 1, asa ca in fig. 7
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ififgeneral, patratul unui numar oarecare n se va
Bbtine insumand numerele asezate pe stadionul din




S8Se| constata ca, numarul 1 se afla la intrarea si la
iesirea”din stadion, iar numarul n.al.carui patrat"§'

tere este situat la cotitura.

N

Dacawom insuma numerele situate pe acest stadion,
Seiebtine:

& 2[1+£2+3+...4+(n-1)]+ n =2e¢ + n = n2.
BEpmEtia figurativa in spatiu a condus la studierea
imerelor solide, cele mai simple fiind numerele

__J'g" raedrale. Aceste numere se obtin prin
Uprapunerea numerelor triunghiulare asezate pe
e ﬁlane paralele. Se determina astfel tetraedre, ale

caror fete sunt triunghiuri echilaterale egale ( fig. 9).

Formula care ne da suma a /7 numere tetraedrale:
Din figura 9 se constata ca:

S,=1, S,=1+3=4, S;=1+3+6=10,
S,=1+3+6+10=20,...

S =1+3+4+6+...+ n(n+1)= 3k(k+1)= n(n+1)(n+2)

p—




[ |.._9.|||..1




; Pentrujl::?,".?,ﬁ gasim:

J| J |J =1 S,= e2e3e4=4; =
o3e4e5=10; S,= e4e506=20.

J\J imerele cubice erau formate din cuburi avand latura

QJ‘JJU 11,2,3,..,n, asa cum se vede in figura 10.

Vi=1 °=1, Vo= 4+4= 23, V,=9+9+9= 33,

w | uIa care ne da suma cuburilor primelor 7 numere
Jral este:

=5, =134234334,,.+n3= n?(n+1)?2
;"' —F entru n=1,2,3 obtinem :
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S — ol1%e22=1, S,= e22e32=9,

S;= 32e42=36.

In mod analog erau formate si alte numere solide:
numerele Paralelipipedice, Prismatice, Piramidale,...

Dintre toate aceste denumiri folosite pentru numerele

figurative se mai pastreaza astazi patratul si cubul
unui numar.
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Pitagora a “intocmit, de asemenea, si T7Tabela
/] i #I

Trirrl LI/ 5T7TT :
elinoscuta si sub numele de T7abela Iui Pitagora,
dceasta ne permite sa cunoastem produsul a doua
numere naturaleax bundea,b€{1,2,..., 10}.
SfNgeometrie, i se atribuie propozitia din care rezulta

ca: un plan poate fi acoperit cu poligoane regulate

jdeéntice daca folosim triunghiuri echilaterale, patrate
Salirhexagonale™ (fig. 11).
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Aceasta afirmatie se justifica astrelt

Notam cu m numarul poligoanelor ce au

cate un varf comun si, ca urmare, unul din

:_cele munghiuri va fi 360:m.

= Cum unghiul unui poligon regulat cu » laturi
~are 180° (n-2):ngrade,

se deduce egalitatea:



— N ol
1 Eu L '-I'-'"I-q.- : , adica n= 2+

|
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SR st o fiind numere intregi, se obtine: m=3, n=6;
1) 4 n=4; m=6, n=3.
BSDeci, planul poate fi acoperit numai cu hexagoane

__.'-.__.-:_4- r;:.'I'egulate, patrate sau triunghiuri echilaterale.
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AVl fost studiate, de"asemenea, numerele Perfecte,
Imperfecte si Supraperfecte.

PR humar se numeste” Perfect daca suma S a
divizorilor sai (exceptand numarul insusi) este egala
e numarul dat N. Daca S > N, numarul este
raperfect , iar daca S < N , numarul este

perfect

M [ar tarziu, Euclid (sec. 3 i.e.n) da formula numerelor
..-«— ﬁperfecte N=2r1¢(2r-1), unde p din 21 este numar
;.---“-' prim.
s- Pentru p = 2,3,5, se obtin numerele perfecte:
6=1+2+3; 28=1+2+4+7+14;
496=1+2+4+8+16+61+62+124+248




8 S cUNOSE pana acum 18 numere perfecte,
Suitimul se.obtine pentru p=3217/si are "
aproximativ 200'de cifre.

SENUmerele:

3 2<1 + 243444 6;
S 18<1+2+3+6+9;

— S 20<1+2+4+5+10
== _E—"_E_";_.- sunt supraperfecte,

i
p—
_-—-

— -

ilar numerele :

14>1+2+7; 16>1+2+4+8;
22>1+2+11

sunt /mperfecte.




SINMSEDala pitagoreica erau studiategsi™ Numerale™
Prietene (fiecare dintre ele este egal cu suma
diviz rllor celullalt) Lm Pltagoralse atribuie gasirea

J)rm JELE e numere prietene: 220 si 284.

?5220=1+2+4+71+142
& 984=1+2+4+5+10+11+20+22+44+55+110

—
—

:ﬂ“:A doua pereche de numere prietene a fost gasita
;j;_-"—.“ = abia in anul 1636 de Pierre Fermand:

N,=9363 584; N,= 94372056.

e Pana in anul 1943 se cunosteau 390 de astfel de
numere
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e Teoria cé.;moganicé’ al lui’ Pitagora presupune ca
todlercorpurile ceresti erau situate pe zece sfere sis
Se roteau pe niste traiectorii circulare, in jurul unui
fOG. sacru. Apare pentru prima oara ipoteza ca
pamantul.nu.se.afla.in.centrul lumii, abandonand
astfel teoria geocentrica.
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